sich aus diesem Kriterium ergibt. Allerdings kiime noch
immer die Moglichkeit hinzu, dal die zur Messung ver-
wendeten Lichtstrahlen auf groBfe und groBte Ent-
fernungen gar nicht geradlinig, sondern auch gekriimmt
sind. Dadurch aber wiirden wir die letzte Kontroll-
moglichkeit verlieren. Auf jeden Fall hat GauB, der
um all diese Tatbestinde und um die sich daraus er-
gebenden Folgerungen wuBte, das Dreieck Hohen-
hagen—Brocken—Inselsberg (mit den Seitenléingen 69,
85 und 107 Kilometer) genau ausgemessen, um den
euklidischen Charakter unseres Raumes zu kontrol-
lieren. Er hat dabei eine irgendwie Verdacht erregende
Abweichung der Winkelsumme dieses Riesendreiecks
von 180 Graden nicht festgestellt, obgleich nach spéter
zu erérternden Gesetzen der Geometrie die Abweichung
der Winkelsumme von 180 Graden genau im Verhilt-
nis der vergroBerten Dreiecksfliche sich vergréBern
miiBte. DaB man aber den Satz der Parallelen nicht zur
Priifung unserer Raumstruktur heranziehen kann, leuch-
tet wohl ein. Denn der Parallelensatz fordert ja, daB
sich parallele Gerade, so weit man sie auch verlingert,
nie schneiden diirfen. Daher konnte ich den Abstand
zweier Paralleler voneinander in noch so groBer Ent-
fernung messen und ich hitte gleichwohl noch die volle
Unendlichkeit zur wirklich beweiskriftigen Priifung
vor mir,

Wir werden aber jetzt unsere bisherigen Unter-
suchungen wieder verlassen und nur noch kurz und
schematisch feststellen, was wir bisher fanden. Dabei muB
noch ab und zu ein Wort der Verdeutlichung beigefiigt
werden, da wir uns den Aufbau der Dimensionen oder
Réume nicht durch allzuviel Beiwerk storen lassen
wollten.

Vorerst eine grundsiilzliche Bemerkung: Sowohl der
Punkt, als die Linie, als die Fliche, also R, bis R, sind
fiir unsere am Ry geschulten Begriffe hochst luftige
Dinge. Einen Punkt, der, nach allen Richtungen ge-
messen, ausdehnungslos sein soll, konnte man, streng
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