Elftes Kapitel

Axiome der Geometrie
Das Axiomensystem Hilberts

Wir haben zwar schon allerlei Schénes und Ver-
bliffendes gelernt, haben auch schon einen hoffentlich
recht deutlichen Begriff vom Wesen der projektiven
Geometrie gewonnen, haben aber dabei gleichwohl auf
Sand gebaut. Denn wir haben bisher nur sehr fliichtig
iiber die sogenannten Axiome gesprochen, iiber die
chernsten Grundsockel jeder wirklich wissenschaft-
lichen Geometrie. Wenn wir uns nun diesen letzten
Instanzen zuwenden, vor deren Richterstuhl wir schlieB-
lich gelangen, wenn wir bei irgendeiner geometrischen
Frage stets weiter das ,,Warum‘‘ erforschen, so ver-
lassen wir scheinbar unsere projektive Geometrie. Es
scheint allerdings nur so. Denn wir werden stets wieder
in irgendeiner Weise zu ihr zuriickkehren. Sie war uns
neu und fremd, da sie in der Schule kaum gelehrt
wird. Aber sie ist uns interessant und lieb geworden.
Und auch vertraut. Und sie wird uns ihre ganz groBe
Legitimation erst noch abgeben, wenn es sich darum
handeln wird, von der Geometrie der Lage zur MaB-
geometrie den zwanglosesten Ubergang zu finden.

Was sind nun diese riitselhaften Axiome? Man sagt
manchmal, es seien allererste Grundsétze, Fundamental-
siitze, die sich weiter nicht beweisen lassen und die aus der
Anschauung genommen sind und durch die Anschauung
bestatigt werden miissen. Ein solches Axiom wiire etwa
die Behauptung, daB es in einer Geraden stets wenig-
stens zwei Punkte und in einer Ebene stets wenigstens
drei nicht auf einer Geraden gelegene Punkte geben
miisse. Man konnte nun bei derartigen Beispielen be-
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