Fanfzehntes Kapitel
SchluBbemerkungen zu Hilberts Axiomatik

Nun liegt das stolze Gebidude der Hilbertschen
Axiomatik hinter uns. Wir wissen vorldufig noch nicht,
was mit solch einem System geleistet ist. Wenn wir
aber Geometriker werden wollen, dann miissen wir die
Axiome in Fleisch und Blut haben, miissen sie, wo-
moglich mit der Nummer auswendig wissen, damit wir
uns nicht dort mit , Beweisen‘ mithen, wo dic Be-
stitigung und Unanfechtbarmachung einer geometri-
schen Tatsache durch die klare Aussage eines Axioms,
also einer nicht mehr beweisbaren Grundwahrheit
gegeben ist. Wir sind es unserent Lesern schon lange
schuldig, einige Worte iiber das ,Beweisen* zu sagen.
Beweisen hei8t bei uns nichts anderes, als eine geo-
metrische Behauptung dadurch erhiirten, da man ohne
logische Spriinge solange zuriickschlieBt, bis man
schlieBlich auf lauter Axiome stéBt. In der Praxis wird
man sich damit begniigen, die geometrischen , Siitze,
die ja aus den Axiomen abgeleitet sind, als Instanzen
der Berechtigung unserer Behauptung anzurufen. Neh-
men wir etwa an, wir hiitten behauptet, daB der AuBen-
winkel eines Dreiecks gleich sein miisse den beiden
Innenwinkeln, die nicht denselben Scheitel haben. Wir
kénnen den Beweis aus der 180gridigen Winkelsumme
im Dreieck ableiten. Diese aber ist wieder aus dem
Parallelenaxiom und aus den aus diesem Axiom folgen-
den Sitzen itber Winkelkongruenzen an der Trans-
versale zu fithren. Diese Winkelkongruenzen beruhen
aber wieder auf Axiomen, ndmlich neuerlich auf dem
Parallelenaxiom in euklidischer Fassung und auf den
Kongruenzaxiomen.
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