fir die Beziehungen zwischen Grofen, und zwar in
unserem Fall zwischen geometrischen GréBen gelten.
Wenn uns dieser Nachweis gliickt, dann haben wir
gleichsam ein neues, noch umfassenderes Dualitits-
prinzip festgestellt, das uns berechtigt, die Begriffe
GroBe und Zahl beliebig zu vertauschen?). Haben wir
dann im Reiche der Zahlen einen Satz bewiesen, so
muB er im Reiche der GroBen gelten und umgekehrt.
Damit aber hitten wir die weitere Moglichkeit ge-
wonnen, stets die Arithmetik durch Geometrie verbild-
lichen und die Geometrie durch die Arithmetik so-
zusagen ,,verstandlichen* (rationalisieren) zu dirfen.
Dies ergibt eine Gegenseitigkeit von Sinnlichkeit und
Verstand, Auge und Gehirn, die ja in ihrer folgerichtigen
Verwendung erst den wahren Triumph der' Mathematik
ausgemacht hat.

Siebzehntes Kapitel
Grundlegung der MaBgeometrie

Wir werden also, wiederum an der Hand Hilberts,
die Regeln feststellen, die das Reich der reellen Zahlen
beherrschen. Reelle Zahlen sind bekanntlich alle Arten
von Zahlen mit Ausnahme der sogenannten imaginiren
Zahlen, von denen dann die komplexen nur eine er-
weiterte Spielart (nfmlich eine Verbindung reeller und
imagindrer Zahlen) sind. Wir diirfen uns fiir unsere
Zwecke vorldufig ohne weiteres mit reellen Zahlen zu-
friedengeben. Denn die Geometrie wird fiir uns bis
auf weiteres auch nichts anderes sein als ein Reich
,reeller GroBen.

Hilbert nun fithrt Folgendes aus: Die reellen Zahlen
bilden in ihrer Gesamtheit ein System von Dingen mit

1) Der Verfasser behalt es sich vor, diese mathematisch-

philosophische Idee an anderer Stelle in all ihren Konse-
quenzen auszubauen.

158



