von a-b = ¢ geht, so muB auch g, durch eben diesen
Punkt gehen. Damit aber ist der volle Beweis dafiir er-
bracht, daB a:b=b a, was wir ja beweisen wollten.
So interessant es nun auch wire, dem weiteren Auf-
bau der Streckenrechnung an der Hand Hilberts zu
folgen, so wiirde uns dieses Eingehen ins Einzelne
gleichwohl zu weit von unserer eigentlichen Aufgabe
ablenken. Wir bitten also 'an dieser Stelle um Kredit,
dessen Berechtigung iibrigens jeder Leser im Werke
Hilberts selbst nachpriifen kann. Und wir stellen bloB
fest, daB es mit Hilfe des ,MaB-Pascals* auch verhilt-
nismiBig einfach gelingt, sowohl das assoziative Gesetz
der Multiplikation, also die Tatsache, dal a-(b-¢c) =
= (a-b)-c, und das distributive Gesetz der Multipli-
kation, also a (b+c¢)=a-b+a-c, auch fiir die
Streckenrechnung nachzuweisen. Mit wenigen weiteren
Voraussetzungen konnen wir dann noch den Rest der
,Rechenregeln fiir Zahlen als giiltige ,,Rechenregeln
fiir GroBen® entlarven, womit der angekiindigte Uber-
gang von der Arithmetik zur Geometrie unzerreibar
hergestellt, ist. Es ist uns sonach weiterhin jederzeit er-
laubt, zahlenmaBige Feststellungen, die wir aus Be-
zichungen zwischen Strecken gewonnen haben, rein
nach den Regeln des Zahlenrechnens weiterzubehandeln.
Falls wir dann, nach so und so viel Zahlenoperationen,
wieder zu GroBen oder Figuren zuriickgehen, muB all
das im Reich der GroBen genau stimmen, was wir im
Reich der Zahlen errechneten. Denn beide Reiche unter-
stehen bis in die Einzelheiten denselben Gesetzen.

Achtzehntes Kapitel

Fundamentalsatz
der Proportionengeometrie

Bevor wir uns nun in die fiir uns jetzt vollstindig
offene MaBgeometrie begeben, wollen wir nur noch eine
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