AB zum Schnitt. Dadurch entsteht ecin projektives
Parallelenbiischel (HE, FC, GD), das sowohl beide
Schenkel des Winkels A, als auch beide Schenkel des
Winkels B schneidet. Es schneidet aber auch die beiden
Winkel (zweistrahlige Biischel), die aus AB und BE
und aus AB und AD gebildet werden. Nun kennen
wir die projektiven Folgen, die solch ein Schnitt Par-
alleler durch einen Winkel hat. Er bildet die Verhilt-
nisse der gegenseitigen Punktlage des einen Schenkels
genau proportional auf dem zweiten Schenkel ab.
Daraus folgt, daB der Halbierungspunkt von BC
auch als Halbierungspunkt von BF abgebildet wird.
Wenn ich von diesem Punkt G nun wieder nach
D zuriickprojiziere, dann muB auch der Halbierungs-
punkt von BF als Halbierungspunkt von BO im
Punkte I abgebildet werden. Da aber weiters
BF — AF, so ist die Abbildung von E in H wieder
cin Halbierungspunkt, der AF in zwei mit GF und
BG gleiche Stficke teilt. Abbildung von H auf AO
erzeugt den Halbierungspunkt K der Strecke AO usw.
Da nun weiters HF =FG = GB, so gilt auch
EO = OI=1IB. Woraus die Teilung der Schwerlinie
in dem von uns behaupteten Verhiltnis 1 :2 durch
den Punkt O bewiesen ist. Da nun schlieBlich nach
analogen Erwigungen auch die dritte Schwerlinie AD
die Schwerlinie BE projektiv in die erwihnten, sich
wie 1 : 2 verhaltenden Abschnitte teilen wiirde, so mu3
sie zu diesem Zweck ebenfalls durch den Punkt O gehen,
womit, das Vorhandensein des vierten merkwiirdigen
Punktes im Dreieck bewiesen ist.

Zwanzigstes Kapitel
Arten der Dreiecke

Wir gehen aus guten Griinden erst jetzt zur Bespre-
chung der einzelnen Spielarten der Dreiecke iiber. Wir
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