Einundzwanzigstes Kapitel
Das Doppelverhiltnis

Wir hatten seinerzeit historisch den ersten schiichter-
nen Anfang der Lage-Geometrie bis in die Zeit Riche-
licus, zu Desargues, zuriickversetzt. Wir konnten damals
aus pidagogischen Griinden nicht von einem anderen,
noch weit fritheren Vorldufer Poncelets sprechen, nim-
lich vom groBen Geometer Menelaos aus Alexandria, der
etwa um 80 n. Chr. Geburt, also zur Zeit der letzten
Blutcésaren wirkte. Sein Lehrsatz betrifft die Funda-
mente einer {iber Euklid hinaus durch die sogenannte
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,»Harmonik* oder durch die Lehre vom ,,Doppelverhilt-
nis* grundlegend erweiterten Proportionen-Geometrie.
Bevor wir seinen beriihmten Lehrsatz néiher untersuchen,
wollen wir uns tiber das Wesen des Doppelverhéltnisses
Klarheit verschaffen. Vorldufig wird es allerdings wie
eine recht gewaltsame mathematische Konstruktion an-
muten. Wenn wir aber spiter die ungeheure Wichtigkeit
dieses unseres neuen Handwerkszeuges einsehen, werden
wir iiber diese ,,unndtige Komplikation* anders denken,
da uns gerade die Harmonik erlaubt, fast unzugingliche
Probleme in verhiltnismiBig spielend einfacher Art zu
behandeln.

Das Doppelverhiltnis, dies sei zuerst festgestellt, be-
trifft Streckenlingen. Es enthélt die Forderung, daf
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