von M einen Strahl gegen AB ziehen, wird er diese
Strecke im Punkte F schneiden und sie genau in zwei
gleiche Teile zerlegen.
Der Beweis wird wieder durch den ,,Folge-Menelaos‘
gefiihrt; es besteht néimlich die Proportion
MG, MD
CA DB
ferner folgt aus der Parallelenlegung von g, daf
MC :CA =MD : DB, was nichts anderes heiBt als
% : %‘g: 1. Da nun die linke Seite der ersten Pro-
portion gleich ist eins, muB es auch die rechte sein.
Also: BF : AF = 1 oder BF = AF oder BF = AF =

AB 3
= -, was zu beweisen war.

= BF:AF;

Zweiundzwanzigstes Kapitel
Harmonische Punkte

Nun wollen wir unsere Kenntnisse noch um ein gutes
Stick vertiefen, indem wir versuchen werden, den
Begriff der sogenannten ,harmonischen Punkte'‘ zu
gewinnen. Wir wollen ganz konkret beginnen, indem

A E B G

Fig. 71

wir uns vier solcher Punkte auf eine Gerade zeichnen,
ohne uns noch dariiber den Kopf zu zerbrechen, wie
man sie findet oder konstruiert. Wir behaupten also,
daB vier Punkte dann auf einer Geraden g ,har-
monisch* liegen, oder die Gerade harmonisch zerlegen,
wenn der erste Teil sich zum zweiten verhalt wie die
ganze Strecke zum dritten Teil. In Zeichen:

AF :FB=AG : BG.
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