mull als %, wenn aus drei regelmiBigen Polygonen
eine Ecke entstehen soll. Da aber n mindestens gleich
3 sein muB, da das regelméaBige Dreieck das regulire
Polygon geringster Seitenanzahl ist, so erhalten wir,
da n weiter ganzzahlig sein muB, fir n =3, n =4,
n =5, n =6, n =7 usw. die Werte -;-, %, -:—, %—, % usw.
fiir '%z, von denen bereits -;— i % und % schon grofer
ist als ;—. Weitere Werte miiBten aber nach der Form
des Bruches "T'a noch groBer sein. Daraus folgt, daB
das regulare Fiinfeck die Figur hochster Seitenanzahl
ist, die fiir die Bildung von Ecken und damit von regel-
miéBigen Vielflichnern tiberhaupt in Betracht kommt.
Nun kénnen Ecken aber auch aus mehr als drei Poly-
gonen gebildet werden. Tatsiichlich lassen sich noch
Ecken aus 4 und 5 reguliren Dreiecken bilden, da
die ,,Seiten‘‘-Summe 4 - 60° = 240° und 5 - 60° = 300°
noch unter 360° liegen. 6 - 60° = 360°, kommt also
nicht mehr in Betracht. Bei n = 4, also bei Quadraten,
ist eine Ecke nur aus drei Quadraten (90° -3 = 270°)
erhiltlich. Vier Quadrate (90° - 4 = 360°) wiirden schon
eine Ebene bilden. Beim Fiinfecke endlich, das be-
kanntlich als Winkel a = 108° besitzt, kommen auch
nur drei Polygone zur Eckenbildung in Betracht
(3 ~108° = 324°). Vier regulire Fiinfecke wiirden schon
4 - 108° = 432° erfordern, also der Bedingung ,,Seiten-
summe** < 360° widersprechen.

Nun erinnern wir uns des Satzes von Euler und des
zweiten Satzes W = 2K, wobei W die Anzahl aller
Winkel der Flichen des Polyeders ist. Nehmen wir
nun zuerst gleichseitige Dreiecke, so wissen wir schon
daB W = 3F. Wenn man weiters je drei solcher Drei-
ecke zu je einer Ecke verbindet, dann ist W = 3E.
Nun haben wir vier Gleichungen mit vier Unbekannten:
E+4+F=K42 W=2K, W=23F, W=3E. Dar-
aus erhilt man E=4, F=4, K=6, W= 12, also
das regelméBige Tetraeder.
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