ohne Dehnung bewegt werden kdnnen, da sie sich ja
gleichsam ununterbrochen anderen Kriimmungsver-
hiltnissen anschmiegen miissen. Bildlich gesprochen,
wiren die Figuren in der Lage eines aufgeweichten
Papierblattes, das auf Meereswogen treibt und jede
Sekunde anderen Kriimmungen folgen muf.

Es gibt also eigentlich so viele verschiedene Geo-
metrien, als es Arten von gekriimmten Flichen gibt.
Und nur in einer verschwindend kleinen Anzahl dieser
Geometrien gilt das euklidische Parallelenaxiom, wiih-
rend an sich alle anderen Geometrien gleichberechtigt
und in sich geschlossen in unendlicher Mannigfaltigkeit
neben unserer gewohnten. euklidischen Geometrie be-
stehen. DaB wir so wenig von den nichteuklidischen
Geometrien horen, liegt wohl daran, daB wir keinen
AnlaB haben, uns — mit Ausnahme der Kugelgeo-
metric — in unserer Welt mit nichteuklidischen
Geometrieformen zu beschiftigen. Die gekrimmten
Flichen, also R, mit Kriimmung, kénnen wir uns
stets als in einen euklidischen Raum ,eingebettet'
denken und auf orthogonale cartesische Koordinaten
beziehen, so daB wir hiebei keinen dirckten AnlaB
haben, eine ,jinnere, nichteuklidische Geometrie der
betreffenden krummen Fliche zu treiben. Ganz andere
Verhtltnisse wiirden natiirlich vorliegen, wenn wir uns
in einem beliebigen Ry, in dem wir eingebettet sind,
bloB einbildeten, er sei euklidisch. Unsere geometrischen
Arbeiten wiren dann wirklich falsch. Wir werden solche
Moglichkeiten sofort im Zusammenhang mit anderen
Eigenschaften gekriimmter Réume besprechen.

Vierundvierzigstes Kapitel
Gekrimmte Ridume

Wir wollen dazu die sogenannte , Beltramische Hypo-
these'* diber die Flichenwesen als Vorbemerkung er-

427



