Dimension hinausfithrt. In solch einem. Raum kénnte
also auch ohne vierte Dimension, bloB durch Bewegung,
aus einem rechten Ritterhandschuh ein linker werden.
Das Fehlen der jeweils (n 4- 1)%n Dimension zur Uber-
fihrung der Symmetrie in Kongruenz ist hier jedoch in
gewissem Sinn nur scheinbar. Denn ebenso wie das ,,Um-
klappen* beim ,,Mébius’schen Blatt schon vorher durch
die Verdrehung des ganzen R, in sich selbst erfolgt ist,
so dal der ganze R, selbst gleichsam den Ry in Anspruch
nehmen muBte, so miiBte die Verwindung eines , nicht-
orientierbaren Ry schon vorher im R, erfolgen. Diese
Riume sind also sozusagen ,,Umklapp-Geleise* fiir
Figuren, die dann freilich nicht mehr die Dimension
dieses Raumes verlassen milssen, da ja der ganze Raum
sich schon ,,umgeklappt hat.

Wir sind aber noch nicht am Ende. Das Versprechen
des Buchtitels ist auch noch nicht erfiillt. Die héchste
Verallgemeinerung, den letzten Gipfelsturm, wollen wir
im nichsten Kapitel versuchen.

Fiinfundvierzigstes Kapitel

Geometrie der vierten Dimension und der
hoheren Dimensionen. SchluB

Trotz aller Begeisterung fiir unsere wirklich gute
Sache diirfen wir uns nicht einen Augenblick dariiber
im unklaren sein, daB wir im Rahmen dieses Buches
nur die ersten Denkschwierigkeiten der nichteuklidi-
schen und mehrdimensionalen Geometrie wegriumen
konnen. Beide Gebiete sind ernste und riesige Ficher
der Mathematik, und wir verweisen fiir weitere Studien
in der nichteuklidischen Geometrie auf das schon
ofter zitierte Buch von Mohrmann, anf die historisch-
kritische Darstellung von R. Bonola (iibersetzt von
H. Liebmann, Verlag Teubner) und fir die mehr-
dimensionale Geometrie insbesondere auf das vorzig-
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